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1. Múltiplos y divisores de un número natural. 
  

Dados m, n ∈ N, se dice que m es divisible por n si la división entera m : n es exacta.  

Dicho de otra forma,  m  es divisible por  n  si ∃ c ∈ N  tal que  m = c· n 

 

Las siguientes expresiones son equivalentes: 
 

m es divisible por n            m es múltiplo de n            n es divisor de m              n divide a m  
 

 

Ejemplo 1:  24 es divisible por 3 porque la división entera de 24 entre 3 tiene resto cero. 

                   También se puede decir que 24 es divisible por 3 porque  24 = 8· 3 
 

Las siguientes expresiones son equivalentes: 

24 es divisible por 3            24 es múltiplo de 3            3 es divisor de 24              3 divide a 24 
 

 

Ejemplo 2:  30 es divisible por 5 porque la división entera de 30 entre 5 tiene resto cero. 

                    También se puede decir que 30 es divisible por 5 porque  30 = 6· 5 
 

Las siguientes expresiones son equivalentes: 

30 es divisible por 5            30 es múltiplo de 5            5 es divisor de 30               5 divide a 30 
 

 

 

2. Criterios de divisibilidad. 
 
C1. Un número es divisible por 2  si termina en cero o en cifra par. 
 

Ejemplo:  48 es divisible por 2 porque termina en cifra par. 
 

 

C2. Un número es divisible por 3  si la suma de sus cifras es múltiplo de tres. 
 

Ejemplo 1:  48 es divisible por 3 porque 4 + 8 = 12, que es múltiplo de tres.      
 

Ejemplo 2:  45 es divisible por 3 porque 4 + 5 = 9, que es múltiplo de tres.  
 

 

C3. Un número es divisible por 5  si termina en cero o en cinco. 
 

Ejemplo:  45 es divisible por 5 porque termina en cinco. 
 

 

C4. Un número es divisible por 10  si termina en cero. 
 

Ejemplo:  150 es divisible por 10 porque termina en cero.      
 

 

C5. Un número es divisible por 7  si se cumple que: 

{ número sin la cifra de las unidades } − { doble de la cifra de las unidades }  es cero o múltiplo 

de siete. 
 

Ejemplo 1:  84  es divisible por 7 porque 8 − 2· 4 = 0. 
 

Ejemplo 2:  154  es divisible por 7 porque 15 − 2· 4 = 7, que es múltiplo de siete. 
 

 

C6. Un número es divisible por 11  si se cumple que:  

{ suma de las cifras de los lugares pares } − { suma de las cifras de los lugares impares } es cero 

o múltiplo de once. 
 

Ejemplo 1:  132 es divisible por 11 porque 3 − (1+2) = 0. 
 

Ejemplo 2:  3 091 es divisible por 11 porque (3+9) − (0+1) = 11, que es múltiplo de once. 
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Otros criterios de divisibilidad 
 

C7. Un número es divisible por 4  si el número formado por sus dos últimas cifras es 00 ó 

múltiplo de cuatro. 
 

Ejemplo:  1 028 es divisible por 4  porque 28 es múltiplo de cuatro. 
 

 

C8. Un número es divisible por 6  si es divisible por dos y es divisible por tres. 
 

Ejemplo:  48 es divisible por 6 porque 48 es divisible por dos y 48 es divisible por tres. 
 

 

C9. Un número es divisible por 8  si el número formado por sus tres últimas cifras es 000 ó 

múltiplo de ocho. 
 

Ejemplo:  1 104 es divisible por 8 porque 104 es múltiplo de ocho. 
 

 

C10. Un número es divisible por 9  si la suma de sus cifras es múltiplo de nueve. 
 

Ejemplo:  1 854 es divisible por 9 porque 1 + 8 + 5 + 4 = 18, que es múltiplo de nueve.      
 

 

 

3. Descomposición de un número en factores primos. 
 

Números primos y números compuestos  
 

Un número natural es un número primo si sólo es divisible por el 1 y por él mismo. Los 

números naturales que no son primos se llaman números compuestos. 
 

Ejemplos:  los números primos comprendidos entre 1 y 100 son:  
  

2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97 
 

Nota: el número 1 no se considera ni primo ni compuesto. 
 

 

La Criba de Eratóstenes es un procedimiento para determinar todos los números primos 

que existen hasta un número natural dado. En la Criba de Eratóstenes hasta el número 100 se 

escriben los 100 primeros números naturales ordenados de menor a mayor. A continuación se 

van tachando: todos los múltiplos de 2 excepto el 2; todos los múltiplos de 3 excepto el 3; todos 

los múltiplos de 5 excepto el 5; todos los múltiplos de 7 excepto el 7 y finalmente todos los 

múltiplos de 11 excepto el 11. 

Los números que han quedado sin tachar (sin contar el 1) son todos los números primos que 

existen entre el 1 y el 100.   
 

 

Descomposición de un número en factores primos 
 

Todo número natural puede descomponerse de forma única como producto de factores primos. 

Para encontrar los divisores primos de un número hay que ir probando con 2, con 3, con 5, con 

7, con 11, con 13, … así por este orden hasta encontrar uno que lo divida. Un mismo número 

primo puede ser divisor más de una vez del número dado. 
 

Ejemplo: la descomposición en factores primos para cada uno de los siguientes números sería: 
 

             

             

 
 

 

7363 2 ⋅=                      53230 ⋅⋅=                            23218 ⋅=                       753105 ⋅⋅=  
 

63 3 

21 3 

7 7 

1  

30 2 

15 3 

5 5 

1  

18 2 

9 3 

3 3 

1  

105 3 

35 5 

7 7 

1  
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Divisores de un número 
 

Para obtener la lista de todos los divisores de un número: 
 

Paso 1. Se descompone el número en factores primos. 
 

Paso 2. Se escriben en una fila todos los factores, repetido cada uno de ellos tantas veces como 

indique su exponente. 
 

Paso 3. Todos los divisores del número son:  
 

– El 1 y el propio número. 
 

– Cada uno de los factores primos. 
 

– Los resultados de todos los productos posibles de dos, tres, cuatro, cinco, … factores que 

puedan formarse con los números de la fila anterior. 
 

Ejemplo: para hallar la lista de todos los divisores de 150: 
 

Paso 1. Se descompone en factores primos 2532150 ⋅⋅=              
 

Paso 2. Se escriben   2, 3, 5, 5 
 

Paso 3. Los divisores de 150 son:      1,     2, 3, 5,      6, 10, 15, 25,       30, 50, 75,       150  
 

 

 

4. Máximo común divisor y mínimo común múltiplo. 
 

A) Máximo común divisor 
 

El máximo común divisor (m.c.d.) de varios números es el mayor de los divisores comunes. 
 

Para calcular el m.c.d. de varios números, existen dos métodos: 
 

PRIMER MÉTODO 
 

Paso 1. Se escriben las listas de todos los divisores de cada número. 
 

Paso 2. El m.c.d. es el mayor de los números que se repitan en todas las listas anteriores. 
 

Ejemplo: para hallar el m.c.d.(60, 18, 90): 
 

Los divisores de 60 son  1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20, 30, 60. 
 

Los divisores de 18 son  1, 2, 3, 6, 9, 18. 
 

Los divisores de 90 son 1, 2, 3, 5, 6, 9, 10, 15, 18, 30, 45, 90. 
 

Por lo tanto, el m.c.d.(60, 18, 90) = 6 
 

 

SEGUNDO MÉTODO 
 

Paso 1. Se descomponen cada uno de los números en factores primos. 
 

Paso 2. El m.c.d. es el producto de los factores comunes elevados al menor exponente. 
 

Ejemplo 1: para hallar el m.c.d.(60, 18, 90): 
 

53260 2 ⋅⋅=         23218 ⋅=           53290 2 ⋅⋅=        Por lo tanto, m.c.d.(60, 18, 90) = 2· 3 = 6 
 

Ejemplo 2: si se quiere dividir un terreno rectangular de 100 m de ancho por 120 m de largo en 

parcelas cuadradas lo más grande posibles, ¿cuánto debe medir el lado de cada parcela? 
 

22 52100 ⋅=       532120 3 ⋅⋅=         m.c.d.(100, 120) = 522 ⋅  = 20   ⇒   Debe medir 20 m de lado 
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B) Mínimo común múltiplo 
 

El mínimo común múltiplo (m.c.m.) de varios números es el menor de los múltiplos comunes 

(distintos de cero). 
 

Para hallar el m.c.m. de dos números, existen dos métodos: 
 

PRIMER MÉTODO 
 

Se escriben las listas de todos los múltiplos de cada número hasta encontrar el primero que se 

repita en todas las listas. 
 

Ejemplo: hallar el m.c.m.(12, 18, 30) 
 

Los múltiplos de 12 son  12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108, 120, 132, 144, 156, 168, 180,… 
 

Los múltiplos de 18 son  18, 36, 54, 72, 90, 108, 126, 144, 162, 180, … 
 

Los múltiplos de 30 son  30, 60, 90, 120, 150, 180,… 
 

Por lo tanto, m.c.m.(12, 18, 30) = 180 
 

 

SEGUNDO MÉTODO 
 

Paso 1. Se descomponen cada uno de los números en factores primos. 
 

Paso 2. El m.c.m. es el producto de los factores comunes elevados al mayor exponente y de los 

no comunes. 
 

 

Ejemplo 1: hallar el m.c.m.(12, 18, 30) 
 

3212 2 ⋅=        23218 ⋅=          53230 ⋅⋅=        Por lo tanto, m.c.m.(12, 18, 30) = 532 22 ⋅⋅ = 180 
 

 

Ejemplo 2: si se apilan cajas de 30 cm de altura formando una columna y al lado, en otra 

columna, cajas de 36 cm de altura, ¿a qué altura coinciden los extremos de ambas columnas? 

 

53230 ⋅⋅=       22 3236 ⋅=         m.c.m.(30, 36) = 532 22 ⋅⋅  = 180   ⇒   A los 180 cm = 1,80 m 

 


