DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS. ?‘;\\
MATEMATICAS II DE 2°BACHILLERATO. O D

UNIDAD 2. CALCULO INTEGRAL.

1IES LA BAHIA

ACTIVIDADES

1. Integral indefinida de una funcién.

1. a) Hallar una primitiva de f(x) = 2x cuya grafica pase por el punto (1, 3).

b) Hallar una primitiva de f(x) = cosx cuya grafica pase por el punto (0, 1).

. . . . . . 2x? +x -1
2. Aplicar las propiedades de la integral indefinida para calcular J- —dx
X

3. (Es cierto o falso que J.XZ dx = J.X Xdx = J.X dx EJ.X dx? ;Por qué?

2. Integrales inmediatas.

4. Calcular las siguientes integrales:

b | (X”)E“;‘“B) dx o [ ¥2x - Yax dx
X
e

g)_[si/;+3\/;dx h)ji/EEa\/;ﬂ)dx i)jx:;ldx

k) J- e2x +e(§j dx 1) J. 15% dx
-se
m) j sen(5x)+cos( de n) Itgzx dx i) I sesn nxx

3

-1 3
0) j g2 1+x2

2
¥ j Ji-x2 cos?x

dx

dx p) j sec? x + cosecZx dx

5. De una funcién f se sabe que su derivada es f'(x) =x2 +x -6 y que el valor que alcanza en

su maximo relativo, es el triple del valor que alcanza en su minimo relativo. Determinar su
expresion analitica.

6. De una funciéon f se sabe que su derivada segunda es f"(x) =12x —6 y que la recta tangente
a su grafica en x = 2 tiene por ecuacién 4x—y—7 = 0. Determinar su expresion analitica.
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7. De una funcién f se sabe que su derivada segunda es f"(x) =x2 -1 y que la recta tangente
a su grafica en el punto de abscisa x =0 es la recta y = 1. Determinar su expresion analitica.

8. De una funcién f: [0, 4] — R, se sabe que es continua y derivable y que su derivada es la

2_X
3

8-2x s1 3<x<4

si 0<x<3

Ny , 1 . ., "
funciéon f'(x)= y que f(1) = EG . Determinar su expresién analitica.

3. Integracion por cambio de variable.

9. Calcular las siguientes integrales, aplicando el cambio de variable que se indica:

2 [ tosx+ b)J' dx t=8-x c)j X _dx  t=1+x2
o3X+2 3— 1+X2

d) de t=x+1 t=1+x3 f) | x2Vx3+1dx t=x?+1
J(x+1)3 J

o [ _dax t=1-x2 h)J' L idx  t=Inx b [12X gy t=Inx
JJ1-x2 xInx J x

i) J' B dx t=xd k) j e™dx  t=T7x 1) [eXcos(e)dx t=e

; -
m) JX4 X" dx t=x° n) J.e'x dx t=-x 1) dx t =+/x

10. Calcular las siguientes integrales, aplicando el cambio de variable que se indica:

a) szzdx t=3+sen?x b) J‘ﬂ dx t=senx c¢) J. senx t = cosx
J 3 +sen“x 1+ sen?x cosx
[ cosx _ _ 5 _
d) S—dx t = senx e) | senxycosx dx t=cosx f) |sen’xcosx dx t=senx
J {sen?x
¥ _ _ . [arctg®x _
g) |tgx dx t = cosx h) | cotgx dx t=senx 1) 1+—2dx t = arctgx
L4 X

11. Calcular las siguientes integrales, aplicando el cambio de variable que se indica:

( x—3 cosVx
a) | ———dx t=x2-6x+1 b)jGXCOSX2 dx t=x2 c)j dx t=+/x
JVx?% -6x+1 Jx

t=x+1

o 'L\/;dx t=3+4/x e)jwdx t =lnx
X

X
J Jx f)J‘1+(x+1)2

g) .(2x—3)tg(xz—3x)dx t=x2-3x h)jxvl+xzdx t=1+x2

i)jd—x t=Inx
xv1-In2x

Germdan Leal Gallo © https:/ /blogsaverroes.juntadeandalucia.es /elojodeeuler/ -9



12. Calcular las siguientes integrales, aplicando el cambio de variable que se indica:

f 4x3 ( eX dx X
a dx t=x4 b) | ———dx t=e*-1 c j— t==
d) X dx  t=x2 e) ﬂdx t=5+xInx f)j ! dx  t==>
J 1 -x4 J5+xInx 9 +x?2 3
' dx t=+ b [ d :
t= +1-1 — t =74
O [ e S

13. Calcular dx mediante el cambio de variable t=1+x? y determinar la

<2
'[\1(1 +x3)3

primitiva cuya cuya grafica pasa por el punto (2, 0)

14. Dada la funcién f: (0, +co) — R definida por f(x) = 1;1_)(, obtener la expresién analitica de
X

la funcién F(x) primitiva de f tal que F(1) =2

15. Averiguar la funcién f: (1, +oo) — R sabiendo que su segunda derivada es f"(x) = ( 11) 5
x —

y que la recta tangente a la grafica de f en x =2 tiene por ecuacién y = x+2.

4. Integracion por partes.

16. Calcular las siguientes integrales:

a) J.x senx dx b) Ix cosx dx c) J.(x —-3) senx dx d) .[X2 cosx dx

e) jxlnx dx P szlnx dx g) jxglnx dx h) J‘\/;lnx dx

17. Calcular las siguientes integrales:

2) j(z +3x) e dx b)j(xz “3x+DeXdx o) [xPerdx d) [x+1)? ex dx
e) j x2 e2% d ) J' x2 e3% g o) [x e dx h [(x2-1)e= dx
1) jarcsenx dx 7) j arctgx dx k) .x arctgx dx D .ex cosx dx
m)J‘eX senx dx n)J.e2X senx dx i) [e-3% cosx dx 0) jcos(ln x) dx

18. Dada la funcién f(x)=(x+2)Inx para x > 0, calcular If(x) dx y encontrar la primitiva

de f cuya grafica pasa por el punto (1, 0).
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19. Determinar la funcién f: (0, +oo) — R sabiendo que su primera derivada es f'(x) = Inx

N

y que la grafica de f pasa por el punto (1, 0).

20. Dada la funcién f(x) = xcos(%j, calcular jf (x)dx y encontrar la primitiva de f cuya

grafica pasa por el punto (0, 1).

21. Calcular la funcién primitiva de f(x) = x2 e2¥ cuya grafica pasa por el punto (0, 1).

22. Determinar la funcién f: R — R sabiendo que su primera derivada es f'(x) = (x +1)%eX y
que f(0) =

23. Determinar la funcién f: R — R cuya segunda derivada es f"(x) =x [&*, y ademas se

sabe que su grafica pasa por el origen de coordenadas y que tiene un extremo relativo en x = 1.

5. Integracion de funciones racionales.

24. Calcular las siguientes integrales:

a)j X2ox+l g b)j————l————dx @j b Skl R
x% —3x2 -13x +15 (x+1)%(x-1) (x-1)*
x2 +x x -1 1
d d j———d j——d
)Ix -3x2+3x-1 x ¢ x2+x-6 x b x2 +2x x
2
g)J‘ 6 dx h)J‘ 3x -I-22x+52 dx )J‘ x+1 2
x(x -1 +2) x-2)“(x+1) x(x-1)
25. Calcular las siguientes integrales:
<3 _
a)J‘ b)J‘ +2x X+1dx 0 J‘2X +2x -1 dx
4x3 —x x+1
_ _ 4 _ o3 _ o
d)J‘5x x —160 dx )J‘2x 2x2 +4X+1dx ) J'x X° —X 1dx
x2 - 25 3x +2 -x2

3x2 +4
(V

la funcién f cuya grafica pasa por el punto (3, 5).

26. Dada la funcién f(x) = para x = 2, calcular j f(x)dx y encontrar la primitiva de

4

27. Dada la funcién definida por f(x) = parax =1, -1

Hallar todas las funciones primitivas de f y calcular la primitiva que pasa por el punto (2, 0).

dx
— . Se sugiere aplicar el cambio de variable t =+/x + 2

2mmmmmwmj(%
X X+
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29. Calcular las siguientes integrales, aplicando el cambio de variable t =e*:

a)IzJ"f;—_ffdx b)I:jHlede 0 1=

X

dx
e?x —4

+ eX

30. Dada la funcién f: (0, +oo) — R definida por f(x) = 1 , hallar la primitiva de f cuya

-e
grafica pasa por el punto (1, 1). Se sugiere aplicar el cambio de variable t =e*

31. Determinar la funcién primitiva de f(x) = — cuya grafica pasa por el punto (0, 2).

32. Calcular la funcién primitiva de f(x) =In(1 +x2) cuya grafica pasa por el punto (0, 1).
33. Determinar la funcién primitiva de f(x) = x Chrctgx cuya grafica pasa por el punto (0, ).

34. Calcular la funcién primitiva de f(x) = x dn(1 +x) cuya grafica pasa por el punto (1, 0).

35. Calcular las siguientes integrales:

a) I(XII:)I()2 dx b) jln(x +1de c) j1n(x2 +2x+2)dx (CV t=x+1)

36. Determinar la ecuacién de la recta tangente a la grafica de una funcién f en el punto de

~1)2
abscisa x = 1, sabiendo que f(0) =0 y f'(x) = (x +11) para x > —1.
X
37. Calcular las siguientes integrales:
x2 -1 -2x 1
d b j B S j 1 g
a).[x2 1 e ™ o ®™

38. Calcular las siguientes integrales:

dx dx 3
a).[x3+x2+x b)jx2—2x+5 C)J‘xg—ldX

)J‘ 2x -1 dx
6x +13

hxZ — 2x + 25
d) j :
x5 — 6x2 + 25x

x2-5x+6
h).[(x

) J‘; dx
& 1 vax+17 -4)(x2 -4x +13)
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6. Integral definida de una funcién.

39. Dada la funcién f(x) =x2 en el intervalo [1, 4], calcular:

a) Las sumas superior e inferior asociadas a la particiéon Py ={ 1,1.5,2,2.5,3,3.5,4 }
b) Idem para la particiéon P, ={ 1,1.25,1.5,1.75, 2, 2.25, 2.5, 2.75, 3, 3.25, 3.5, 3.75, 4 }

.. 1,1.1,1.2,1.3,1.4,1.5,1.6,1.7,1.8,1.9, 2, 2.1, 2.2, 2.3, 2.4, 2.5,
c) Idem para la particién Py, =

2.6,2.7,2.8,2.9,3,3.1,3.2,3.3, 3.4, 3.5, 3.6, 3.7, 3.8, 3.9, 4

d) /Hacia qué numero tienden dichas sumas cuando el nimero de elementos de la particién
tiende a infinito? ;Qué nombre recibe dicho valor y como se representa?

2
40. Interpretando geometricamente la integral definida, deducir el valor de I |2x —1| dx
0

1 1
41. ¢ Cual de las siguientes integrales tiene mayor valor? I= .[0 x? dx J= .[0 x dx

42. Demostrar los siguientes resultados:

a) Si f es una funcidén par en [—a, a], entonces J-a f(x)dx = 2.[; fx)dx VaeR
—-a

b) Si f es una funcién impar en [-a, a], entonces Ia f(x)dx =0 VaelR
—a

7. Teorema Fundamental del Calculo. Regla de Barrow.

43. Hallar la expresién analitica de las siguientes funciones:

1
1+t2

a) F(x) = J'jzt dt  b) F(x)= E costde ) Fe) = [ dt ) Fx)= J.Oxsen3t dt
2

1
1+et

a) Calcular I f(t) dt mediante el cambio de variable x =1 + et

44. Dada f: R — R definida por f(t)=

b) Dada la funcién g(x) = Jj f(t) dt, calcular lim 8x)

x-0 X

45. Considera la funcién F: [0, +co) — R definida por F(x) = J-;{ 2t + \/f) dt

Hallar la ecuacion de la recta tangente a la grafica de F en el punto de abscisax =1

46. Dada la funcién g(x) = Jj cost? dt, calcular lin'(l) 8(x)
x-0 X
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47. Calcular las siguientes integrales definidas:

T
e 1 i 4 9 I
- 4
a) J; . dx b) J-o senx dx c) S dx d) .[0 X cos 2x dx
)1X2+1d f)ﬁ T++Z d )1 1 q h)3 X4
© 0 (x+1)2 x jo x X & 01+x2 x 2 x2 -1 x
- ~ 1 X 1 1 3
1) _[4 senx cos X dx | ———dx k)| ————dx )} I |x| dx
0 0x2-x-2 0 (x+1)(x+3) 3

Inx si 0<x<l1

3
. ,calcular I = .[2 f(x) dx
In(2-x) si 1<x<2 1

48. Dada f: (0, 2) — R definida por f(x)= {

A/ 8% si 0<x<8

x2 -32
x—4

0
49. Dada f: [0, +o0) — R definida por f(x) = ,calcular I = E f(x) dx

50. Dada la funciéon f : [-3, 3] — R definida por f(x) =,l3+|x|, expresarla como funcién

3
definida a trozos y calcular la integral I = .[_3 f(x) dx

51. Dada la funcién f(x) =ax? +b, hallar los valores de a y b sabiendo que la pendiente de

6
la recta tangente a la graficadef enx=3 es—-12 y que .[0 f(x)dx =-18.

52. Dada la funcién f(x) =ax? +blnx (para x > 0), hallar los valores de a, b sabiendo que

4
alcanza un extremo relativoenx=1 y que L f(x)dx =27 -81In(4).

53. Dada la funcién f(x) =axInx —bx (para x > 0), determinar los valores de a, b sabiendo

2
que f tiene un extremo relativoenx =1 y que .[1 f(x)dx =8In(2)-9.

54. Sean f: {0,

olg

:|*> R wuna funciéon continua y F una funciéon primitiva de f que cumple

F(0)=§ y F(gj = . Calcular:  a) jo% (3f(x) - cos x) dx b) jo% (senF(x)) H(x) dx

55. Calcular las siguientes integrales aplicando el cambio de variable que se indica en cada caso:
9 3

dx CV t=+x+1-1 b) I:J-O X

dx CV t=1+x>

=L
W I=], Jx+1-1

1+x?

3
CV t=%x d) I= CV t=%x

c)I=J‘16;dX Lo
1 Jx +9x 01 +3x
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8. Area del recinto limitado por la grafica de una funcién.

56. Para cada una de las siguientes curvas, esbozar la regién del plano limitada por su grafica
y el eje de abscisas, y calcular su area:

a) f(x) =x%-3x b) f(x) =x?-5x+4 c) f(x)=x2-4x+3 d) f(x) =4x3 -x*

57. Esbozar el recinto limitado por la grafica de f(x) =x El]x - 2| y el eje X y calcular su area.

58. Dada la funcién f: R — R definida por f(x)=a—x2, averiguar el valor de a para que el

area de la region limitada entre el eje de abscisas y su grafica, sea igual a 36.

59. Dada la funcién f: R — R definida por f(x) = a —4x?, siendo a un ntimero real positivo.
a) Esbozar el recinto limitado por la grafica de f y la recta y = 0.

b) Calcular el valor de a para que el area del recinto sea igual a 18.

60. Esbozar el recinto comprendido entre la grafica de la curva f(x) =Inx 1y el eje de abscisas,
desde su punto de corte con el mismo hasta el punto de abscisa x = e, y calcular su area.

61. Esbozar el recinto limitado por la grafica de f(x) =1In(x +3), el eje de abscisas y las rectas
verticales x =0, x =1 y calcular su area.

62. Dada la funcién f: (—g, + OOJ — R definida por f(x) =In(2x +e)

a) Esbozar la grafica de f calculando sus puntos de corte con los ejes de coordenadas.

b) Calcular el area del recinto limitado por la grafica de f y los ejes de coordenadas.

63. Calcular el valor de a > 0, sabiendo que el area de la region determinada por la grafica de
la funcién f(x) = x 3%, el eje de abscisas y la recta x = a vale 1/9.

64. Determinar el valor de a > 0, de forma que valga 1/4 el area del recinto limitado por la
grafica de la funcién f(x) = x [ en el intervalo [0, a] y el eje de abscisas.

65. Para cada una de las siguientes funciones, esbozar el recinto limitado por su grafica y el eje
de abscisas entre las rectas verticales que se indican, y calcular su area:

_3m

a) f(x) = senx xz’—;,x_2 b) f(x) = cosx x=0,x=n
¢) £(x) = cosx ng,xz%” d)f(x)=sen(§) x=0,x=n

66. Dada la funcién f: R — R definida por f(x) =x2 - 2|x| +2

Esbozar el recinto limitado por la grafica de f y el eje de abscisas dentro del intervalo [-1, 1] y
calcular su area.
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9. Area del recinto limitado por las graficas de dos funciones.

67. En cada uno de los siguientes casos, esbozar el recinto limitado por las graficas de las
funciones, y calcular su area:

a) f(x) =x2, g(x) =x3 b) f(x) =4x —-x2, g(x) =x?2 c) f(x)=3-2x-x2, g(x)=3

2
d) f<x>=%, g(x) =/2x e) f(x) =[x -1|, g(x) =2 f f(x)=x> -2, g(x) =y

68. Esbozar el recinto limitado entre las graficas de f(x)=1+Ilnx, g(x) -1 y las rectas
X

verticales x =1, x =2 y calcular su area.

69. Dadas las funciones f(x)=In(x+2) y g(x) =%(x -3), esbozar el recinto determinado por

la grafica de f, la grafica de g, la recta x = 1 y la recta x = 3, y calcular el area de dicho recinto.

70. Esbozar la regién del plano comprendida entre la grafica de la funcién f(x) =+v2x -2, la
grafica de la recta y = x5 y el eje de abscisas y calcular su area.

71. Calcular el 4rea de la regién limitada por las graficas de las funciones f(x) =x2, g(x) =§ y

la recta vertical x = 2.

72. Esbozar el recinto del primer cuadrante limitado por el eje X, la recta y = x, la grafica de la

., 1 ,
funcién f(x) = — v la recta x = 3, y calcular su area.
X

73. Esbozar la regién limitada por las graficas de las funciones f(x) =2x —x?, g(x) =e* y las
rectas verticales x = 0, x = 2, y calcular su area.

74. Dadas las funciones f: [0, 1] - R, g: [0, tf] — R definidas por f(x) = senx, g(x) = sen2x.

a) Esbozar sus graficas en unos mismos ejes de coordenadas, calculando sus puntos de corte.

, . .. o i
b) Calcular el area del recinto limitado por ambas graficas y las rectasx =0, x = —.

75. Dadas las funciones f: [-w, 1] — R, g: [-7w, 7] — R definidas por f(x) = cosx, g(x) = senx.

a) Esbozar sus graficas en unos mismos ejes de coordenadas, calculando sus puntos de corte.

b) Calcular el area del recinto limitado por ambas graficas en el intervalo [— B:TT[, E}

76. Calcular el area del recinto limitado por la grafica de la funcién f(x) =senx y las rectas
tangentes a dicha grafica en los puntos de abscisa x =0 y x =TI, respectivamente.
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77. Dadas las funciones f: R — R, g:R — R definidas por f(x) = 6x -x2, g(x) = ‘xz - 2x‘ .

Esbozar el recinto limitado por las graficas de f y g, calculando los puntos de corte entre ambas
graficas, y calcular el area de dicho recinto.

-x2+6x-8 si x<4

78. Dada la funcién f: R — R definida por f(x) = i
x2-6x+8 si x>4

a) Calcular los puntos de corte de la grafica de f con la recta y = 2x—4.

b) Esbozar el recinto delimitado por la grafica de f y dicha recta, y calcular su area.

79. Dada la funcién f: R — R definida por f(x)=e?™*, esbozar el recinto limitado por la

grafica de f, su recta tangente en x = 2 y el eje de ordenadas, y calcular su area.

80. Dada la funcién f: R — R definida por f(x) = e 2%
a) Averiguar el punto de la grafica de f en el que la recta tangente es y = —2ex.

b) Esbozar el recinto limitado por la grafica de f, la recta y = -2ex y el eje de ordenadas, y
calcular su area.

2
81. Dadas las funciones f, g: R — R definidas por f(x)=3-x2 g(x)= —XZ
a) Comprobar que la recta y = 4-2x es tangente a f(x) en x=1 y es tangente a g(x) en x = 4.

b) Esbozar el recinto comprendido entre la recta y = 4-2x, la grafica de f y la grafica de g, y
calcular el area de dicho recinto.

82. Dadas las funciones f, g: R — R definidas por f(x)=-4x+2 g(x)=-x2+2x+c
a) Si sus graficas se cortan en el punto en el que g alcanza su maximo, deducir el valor de c.

b) Para ¢ = -3, esbozar el recinto limitado por ambas graficas y calcular su area.

83. Hallar el valor de a, sabiendo que a > 0 y que el area de la regiéon comprendida entre la

2

curvas y =x* e y= avx es igual a 1/3.

84. Determinar el valor de a, sabiendo que a > 0 y que el area del recinto limitado por las
graficas de las funciones f(x) =x?, g(x) =2a? - x2 esigual a 72.

85. Hallar el valor de a, sabiendo que a > 0 y que el area del recinto limitado por las curvas
2

de ecuaciones y = X—, y =+/ax, es igual a 3.
a

86. Determinar el valor de a, sabiendo que a > 0, y que el area del recinto limitado por la
grafica de la funcién f(x) = x2 —ax y la recta de ecuacién y = 2ax es igual a 36.

87. Dada la funcién f(x)=x*, hallar la ecuacién de la recta horizontal que corta a su gréfica
formando con ella un recinto de area 8/5 u2.
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88. Siendo a >1, considerar el rectangulo de vértices A(1, 0), B(1, 1), C(a, 1), D(a, 0). La grafica

de la funcién f(x) = % (para x = 0), divide al rectangulo en dos recintos.
X

a) Realizar un esbozo de la grafica de f y del rectangulo en un mismo sistema de coordenadas.

b) Averiguar el valor de a para que los dos recintos tengan el mismo area.

10. Teorema del Valor Medio del Calculo Integral.

89. Para cada una de las siguientes funciones, hallar su valor medio en el intervalo que se
indica y luego deducir el valor ¢ del interior del intervalo cuya existencia afirma el teorema
del valor medio para integrales:

X

V1 +x2

a) f(x) =3x2 en [-4, —1] b) f(x) = en [0, 1] ¢) f(x) =|cosx| en [-n, ]
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SOLUCIONES

1.a) F(x) =x2 +2;b) F(x) =1 +senx
2. x2 +x—1n|x|+k

3
3. No, ya que .[x2 dx:%+k que es distinto de jxdx[fxdx—;[‘lx———+k

_ 3 5/
4.a)—2+k;b)x+ln|x|—§_i+k;c) 3X\/g—5x 4x +k; d)_+L_i+k;
\/; x 2x? 4 6 x 2x* bBx®

4/3
e)§/§+—2*;5_x+k;f)4*éx_+k;g) ox Yx +2x Vx +k; h) 6’1‘6 ot %%&m;

X
i) x +Injx| + Kk ; §) 1n|x—a|+k;k)%+3e[ ) ok 1) 1515 k;m)—cos55x+5ﬂsen(%J+k;

n) tgx—x+k; n) —2cotgx+cosx+k; 0) —arcsenx—3arctgx+k; p) tgx —cotgx +k; q) 2arcsenx—3tgx+k

3
5 ) =X + X gy L
3 2 4
6. f(x) =2x% -3x2 -8x +13
4
7. f(x) = — -2 +1
12 2
XZ
—+5 s1 0<x<3
8. f(x)= 3

Inf1 +x2 Inf1 +x3
2 B ) -k o) oL+ ‘+k;d) +k;e) toft <7 ‘+k;
3 (x+1)2 3
[ 2 -x4 X
f) w+k;g) -v1-x2 +k;h) 1n‘ln|x”+k;i) In |X|+k;j) _e” +k; k) e; +k;

5

1) sen(e*)+k; m) e?+k;n) -e*+k;n) 2eVx +k

3
otk d) 3%senx +k;e) N5 X “;OSXH{;

10. a) 1n‘3+sen x‘+k b) arctg(senx)+k; c)

sen®x arctg X

4

f) +k

+k; g —Inlcosx|+k; h) Injsenx|+k ;i)

/ 3
11. a)Vx2 -6x+1 +k; b) 3senx2 +k; c) 2sen\/;+k;d)%+k; e) —cos(Inx) +k;

/ 2)3
f) arctg(x+1)+k; g) —ln‘cos(xz - 3x)‘ +k;h) % +k ;1) arcsen(lnx)+k

12. a)arctg(x?) +k; b) _11+k c) arcsen(5j+k d) 5arcsenx +k;e) Inj5+xInx|+k;
ox —

1n\72x + 5\

f)éarctg( j+k ® 265 +1-1+I[Yx+1-1) +k; b) +k
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-2 -2 2
13. F(X):—+k;F(X):—+—
341+x3 3v1+x3 9
2
14, Fx) = 2% 4 g

15. f(x) =-In(x -1) +2x

16. a) —xcosx+senx+k; b) xsenx+cosx+k; ¢) (3-x)cosx +senx +k ; d) (x2 —2)senx +2xcosx +k;

2 _ 4 _ _
0 X (2h;|x| 1) X (411116|x| 1) +k:h) 2X\/;(311’1|X| 2) ‘k

+k; ) ; 8)

b

x3(31n|x| -1) k-
9

~(1+21n|x|)

9
-(1+1 - 2)/
—(+Inxp nlxl)+k;k) +k; 1) 2Ax 21t x 23) 14X x
X X

1) X tgx + 1n|cos x| +k;))

17.a)(3x-1)e* +k;b) (x2-5x+6)e* +k;c)(x®> -3x2+6x-6)e* +k;d) (x2+1)e* +k;

2 _ 2x 2 _ 3x _ _3x
o) (2x® -2x+1)e +k;f)(9x 6x +2) e vk g) (Bx+1)e ik
4 27 9
(— Infl + x2
h) _(X+1)2 e* +k;1) xarcsenx + 1-x2 +k;)) xarctgx—¥+k;

(senx —cosx) e*
2
(2senx —cosx) e2X +k ) (senx —3cosx) e 3% +k: o) x cos(In x) + xsen(ln x) +
5 ’ 10 ’ 2

X
vk ) (senx +cosx) e

+k; m) +k;

2 _
k) (x=+1) azrctgx X

k

n)

2 2 2 2
18. F(x) =Inx X +ox —X——2x+k;F(x):lnx X iox —X——2x+2
2 4 2 4 4
19. f(x)=2JxInx - 4v/x +4

20. F(x) =2xsen X4 4cos| = +k; F(x) =2xsen Xl 4cos X|-3
2 2 2 2

o

):(2X2 -2x +1) e +3

21. F(x
4

22. f(x)=(x2+1)e* +3

23, f(x) =x % —2e* +2

Pl bt RIS B2 ek DRSSO S Lt kL S0 PO
32 2(x +1) 4
-1 1 2 . -1 3 ) .
v vy L S AL oA Rt L R

o 41n[x + 3|5+ Injx -2 ki
-7 2

- +
3(x-2) 3(x+1)

ln|x| - ln|x + 2|

+k; g —31n|x|+21n|x—1|+1n|x+2|+k;

h)

K;i)— = +1nfx|+Infx -1 +k
x-1
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9ln|x +1/2+7Injx ~1/2|

, 3Inx -1/ - 31n[x +1] ks

2
25.a)%+1n|x|— +k;b)%+2x

16 2
& X2 ~Tnfs +1)+k; d) Bx - 4lnfx -5 + Blnfs 45 +k; o) x2 - Dy WO TInx+ 2
3(x-1) 9
f)ﬁ—l+2ln|x|—2ln|x—1|+k
X
26. F(x) = 3x +12Injx =2 =10 +1; F() = 3x +121nfx -2 -0 412
X = X -

27. F(x)=§+x—%1n|x+1|+%ln|x—1|+k; F(x) :§+x—%ln|x +1|+%1n|x—1|+%1n3—%

m\m - 2‘ —14@ + 2‘
1= 2 +k

28.

29'a)I=e"‘2arctg<e">+k;b>I=x—1n(1+e><>+k;c>1:i1n£e _§j+k
e* +

30. F(x) =x —2ln‘1 —eX

+ 21n|1 - e|

31. F(x) =x —ln‘2 —eX[+2

32. F(x) = xln‘l + xz‘ - 2x + 2arctgx +1

33. F(x) = ﬁarctgx + larctgx - lx +TT
' 2 2 2

_ 2(x2 —1)1n|1 +x|+2x -x2-1

34. F
(%) 1
X1n|X| X2 +1
35.a)——ln|x+1|+k;b) xIn -x +2arctg(x) +k;
x+1 X

o) (x +1) 1n\x2 +9x + 2\ —2(x +1) + 2arctg(x +1) +k
5
36. Larecta y = —5 +1Inl6

ln|x - 1| - ln|x + 1| _arctgx .

37. a) x—2arctgx+k; b) +arctgx +k; c) k
x -1 4
Injx2 +x +1 -
38. a) 1n|x|—g—£arctg 2xt1 +k; b) larctg x 1 +k;
2 3 J3 2 2
c) 1n|x—1|—1n‘\/x2+x+1‘—\/§arctg(2f/§1]+k; d) 1n|x|+21n‘ 2—6x+25‘+4arctg(x;3j+k;
_ Inlx +1] In[x2-x+1 _
e) ln‘x2 —6x+13‘+éarctg x-3 +k; f); n|x |— ‘ ‘+£arctg 2x 1 +k
2 2 3 6 J3
In[x2 +2x +17 91lnlx —4| 11ln[x2 -4x +13 _
g) ‘ ‘ —larctg(x—ﬂj +k; h) n|x | + ‘ ‘ +iarctg(x—2j +k
2 4 4 13 26 3
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39.a) Sg =24,875, I; =17,375; b) S;, 022,91, I, 01917; ¢) Sy 021,755, Iy, 020,255;

4
d) Tienden a 21. Es la integral definida de f(x) =x? en [1, 4] y se representa por J-l x? dx

40. Al ser f(x) = |2x —1| una funcién no negativa en [0, 2], dicha integral es igual al area de la

region limitada por la grafica y el eje OX en [0, 2], y este area es igual a 5/2.
41.J>1 yaque x=2x2 Vx € [0, 1]

42. Demostraciones.

3

2+ cos®x

43. a) F(x) =x2;b) F(x) =-1+senx;c) F(x) = arctgx —E; d) F(x) = COSX

44. a) -In(1 +et) +t +k, k € R; b) El valor del limite es %

45. La recta y = 3x—4/3
46. El valor del limite es 1
-2 7 L 8 .1 .. In2 3
47. a) 1; b) 2; ¢) 2In3-In5; d) ——; e) 2-2In2;f) —; g) —; h) In,|—;1)—;)-——; Kk)In,[—;1D) 9
a) )C)nn)Se) nf)3g)4)n\/;1)4J)3 )n\/;)

_ -1+1In2
2

49. I=2—26+161n4—161n6

50. 1=8v6 -44/3

51. Los valores son a=-2, b =21

48. 1

52. Los valores sona=1,b =-2

53. Los valores sona=4,b=4

54.a) 2m-2:b) 2
27 2
55.a) [=2+2In2;b) 1:2*/53” ;) I=2+4In3-4In2; d) I=%%/§—3%+31n(%/§+1)

56. a) 9/2 u?; b) 9/2 u?; ¢) 4/3 u?; d) 256/5 u2
57. El area es A = 4/3 u?

58. El valores a=9

59. El valores a=9

60. El area es A =1 u?

61. El &reaes A=41n4-3In3 -1 u?

62. El area es A=1/2 u2
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63. El valores a=1/3

64. El valor es a = —1n(%) ~ 0,8355

65. a) El area es A =2 u?; b) El area es A=2u? c) El area es A=2 u?; d) El area es A =2 u?

66. El area es A = 8/3 u2
1 8 4 4 20
67.a) —u% b) —u%c) —uxd) —uke)4uf) — u?
) gD 3o gund gute duth) S u
68. El area es A =1n2 u2
69. El areaes A =5In5-3In3 -1 ~ 3,75 u?

70. El 4rea es A = 40/3 u?

71. El 4rea es A =%—ln2 u?

72. El 4rea es A=17/18 u?

73. El 4rea es A =e? —% u?

74. El 4rea es A = 1/4 u?

75. El drea es A = 2\/5 u?

2
76. El 4rea es A=I—2 u?

77. El area es A = 56/3 u?
78. El area es A = 8 u?
79. El drea es A= e2 -5 u2 ~ 2,39 u2

e 1 u?~ 0,18 u2
4 2

80. El drea es A =

81. El drea es A=1u?

82. a) El valor es ¢ =—3; b) El area es % u?
83. El valores a=1

84. El valores a =3

85. El valores a =3

86. El valor es a =2

87. La recta horizontal y =1
88. El valores a =2

89. a) f(c) =21, c=—\/7;b) f(c)=\/§—1; c=

V2 -1 ;) f(e) = g; c= arccos(gj (hay mas)
2 T LS
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