OPERACIONES CON FUNCIONES PROFESOR: RAFAEL NUNEZ NOGALES

Suma, resta, producto y cociente de funciones

Dadas dos funciones f y g se definen las siguientes operaciones:

Suma de funciones: (f + g) (x) = f(x) + g(x)

Ejemplo: Sif(x) =3x+1,g(x) =2x-4=>(f+gX) =fx) +g(x) =3x+1+2x-4=5x-3

Funcién opuesta: (-f)(x) =-f(x) Ejemplo: Sif(x) =2x-4= (-H(xX)=-f(x) =-2x+ 4

Resta de funciones: (f - g)(x) = f(x) - g(x)

Ejemplo: Sif(x) =x2-3, gx) =x+3=>(f-g2x) =f(x)-gx) =x2-3-x-3=x%2-x-6

Producto de un numero por una funcién: (a.f)(x) = a.f(x)

Ejemplo: Si f(x) =x%2 + x-2 = (3f)(x) = 3f(x) = 3x2 + 3x- 6

Producto de funciones: (f.g)(x) = f(x) . g(x)

Ejemplo: Si f(x) =x2-3,g(x) =x+ 3 = (fg)(x) = f(x)g(x) = (x4 -3)(x-3) =x3-3x2-3x+9

Funcién inversa para el producto: Gj x) = %
X

1 1 1
Ejemplo: Si f(x =x2+x—2:>(—Jx = —
) f ™) fx) x2+x-2

Cociente de funciones: ( j(x) = f_x))

Ejemplo: Si f(x) =x%-3,g(x) =x+3 = ( J(x)
(x) X+3

Propiedades de las operaciones con funciones

1) Conmutativa: (f+ g)(x) = (g +HX) , (FH)=(gH )

2) Asociativa: [f(x) + g(x)] + h(x) =f(x) + [g(x) + h(X)] , [f(x).g(x)].h(x)=f(x).[g(x).h(x)]

3) Elemento neutro:
Para la suma de funciones el elemento neutro es la funcién constante 0, 0(x) =0
f(x) + 0(x) = 0(x) + f(x) = f(x)

Para el producto de funciones es la constante 1, 1(x)=1

f(x).1(x) = 1(x).f(x) = f(x)

4) Distributiva del producto respecto de la suma: f(x) . [g(x) + h(x) | = f(X) . g(x) + f(x) . h(x)
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Actividad resuelta

2
Considera las funciones f(x) = X* + 3x , g(x) = )2(;3 . Calcula la formula de las funciones:
X—-3 5x° —15x
1 1 g
f+g -f -g f-g 5g fg - = =
f g f
50 +15x° + x+3 —x* —=3x -x-3
D (f+g)x) = - 2) (—f)x)=——— W) =
) (f +8)) S 15 f o 5%’ —15x
5x°+15x° —x-3 x+3 X’ +6x+9
4 - = 5) (5g)(x) = — 6) )(X) = —
) (- = ) (590 =5~ () = 5
| x-3 1 5x%—15x 8 1
) (—)(x) = — 8) (—)(x) = —— 9) (S)X) = —
f X +3x )(g)( ) X+3 f 5x°

Composiciéon de funciones

Dada una funcién f que transforma x en y = f(x) y otra funcién g que transformay en g(y),
x— y = f(x)—2—g(y) = glf(x)] . Se define la funcién compuesta de f con g asi: (gof) (x) =g[f(x)]

Ejemplo: Si f(x) = x2, g(x) = x - 2, entonces (fo g)(x) = f[g(x)] = [g(X)]? = (x- 2)2
Observa que (g o H)(x) = g[f(x)] = f(x) -2 =x2- 2.

Actividades resueltas

1) Realiza las siguientes composiciones de funciones:
a) fog, siendo f(x) = —— , g(x) = \x2+2.
6 —3x

Resolucién
1 1 1 -1

6-31000F 6-3[\:212P 6-3.0C+2) 3¢

(f o 9)(x) =flg(x)] =

b) nom,siendo m(x) =27**+3, n(x) = log, x
Resolucién
(n o M)(x) =n[m(x)] =log,[m(x)] = 1092[27“3] =7x+3

¢) fof, siendo f(x) = X2
X
Resolucion
X+9+9 X+9+9x
3 _f0+9 B X _10x+9
(F o F)0) = FIf)] = fo)  x+9  x+9  x19
X X
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d)fog y gof ,siendof(x) =3x-4, gx)=x2+1
Resolucién
(f o @)(X) = flg(x)] =3.9(x) -4 =3.(x* +1) -4 =3x> -1

(g o F)(X) = glf(x)] =f(x)> +1 = 3x —4)? +1 =9x% —24x +16 +1 = 9x* — 24x +17

e) fog,siendo f(x) = ;2 , g(x) = \x? -1
2-2x
Resolucién

1 1 1

1
fo =f = = = = -
(f o 9)(x) = flg(x)] 2-2.g(x)? 5 Z.Jﬂz 2-2.-1) 2-2*+2 4-2x

f)gof,siendo f(x) =3%-1, g(x) =log,x

Resolucién
vale 1

(9 o () =glf(x)] = log, f(x) =log, CR G 1)log, 3 =2x~1

g) fof, siendo f(x) = X~
Resolucién
x—-1 1 X—1-x
f)-1_ y — -1
fo f)(x) = f[f(x)] = =X = X =
(Fo )00 = ] = === = —%— =
X X
. 1 x—1
2) Dadas las funciones f(x) =—— , g(x) = 5 , calcular:
x+1 X =9
a)fog
Resolucién
1 1 1 1 x2 -9
(f o 9)(x) = flg(x)] = = = = =
? J gx)+1  x-1 41 Xx—1+x° -9 x2+x-10 x®+x-10
x> =9 x2 -9 x2 -9
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b)gof
Resolucién
1 1 1-x-1 —X —X
f(x)-1 x+1_ X+1 X+1 X+1
(g 0 H)(X) =glf(x)] = ——2— = — = = > = ¢ =
f(x)? -9 ( 1 j g b9 1-9k+D)’ 1-9(¢+2x+1)
x+1 (x +1)° (x +1)2 (x +1)2
—X
x+1 _ —x(x+1)° o x(x+1l) P -x XX
—9x%> -18x—8 (-9x*>-18x—8)(x+1) -9x>—-18x-8 -9x°-18x-8 9x°+18x+8
(x +1)?

3) Siendo f(x) = 3x - 4, g(x) =x%+ 1, realiza las siguientes composiciones de funciones:

a) (Fog)(®)

Resolucién
(f o @)(X) = flg(x)] =3.9(x) -4 =3.(x* +1) -4 =3x> -1

b) (8o H(¥)

Resolucién
(9o F)(X) = glf(x)] =f(x)> +1 = Bx —4)? +1 =9x% —24x +16 +1 = 9x* —24x +17

4) Siendo f(x) = 2x - 3, g(x) = 5x%-x+ 1, realiza las siguientes composiciones de funciones:

a) (Fog)(®)

Resolucién
fo@X)=fgx)]=2gx)-3=2.5%2-x+1)-3=10x2-2x+2-3=10x2-2x-1

b) (g0 H(x)
Resolucién
(go NX)=g[f(x)] =5.[f(x)]?-f(x) + 1 =5.2x-3)2-(2x-3) + 1 =5(4x2-12x+9) - 2x+ 3+ 1=

= 20x% - 60x + 45-2x+ 3+ 1 =20x%-62x + 49
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5) Siendo f(x) =2x -3, g(x) =5x2-x+ 1, realiza las siguientes composiciones de funciones:

a) (fog)(®)

Resolucién
fo@(x)=flgx)]=2.g(x)-3=2.5x2-x+1)-3=10x2-2x+2-3=10x2-2x-1

b) (g0 H(x)

Resolucién
(go HX)=g[f(X)] =5.[f(x)]?-f(x) + 1 =5.2x-3)2-(2x-3) + 1 =5(4x%2-12x+9) -2x+ 3+ 1=

= 20x% - 60x + 45 -2x+ 3+ 1 =20x% - 62x + 49

6) Dadas f(x) =1 -3x2, g(x) =1 - 2x, realiza las siguientes composiciones de funciones:

a) (Fog)(®)

Resolucion
fog)X)=fgx)]=1-3.[gx)]?=1-3.(1-2x)2=1-3.(1-4x + 4x%) =

=1-3+412x-12x2=-12x%+ 12x - 2

b) (g0 H(x)

Resolucién
(go NX)=g[f(x)]=1-2[fx)]=1-2.(1-3x3)=1-2+6x2=6x2-1

7) Si f(x) = X _1 , ¢Qué relacidn existe entre f(1/x) y f(x)?
X+

1 1-x

1 b T 1-x

Solucion: f| = |= X =X = = —f(x)

X 1 1+x  14x
~4+1 - -
X X
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Funcién reciproca o inversa para la composicion

Si f es una funcién que transforma x en y = f(x) XL)y =f(x), se define la funcién reciproca de f, en

-1
caso de que exista, como la funcion f-1 que transformayenx: y= f(x)f—>x = f_l(y) .

Es decir y =f(x) < x=f"(y)

x—L— f(x) I X, es decir, f~ f(x)=x
x—L > 7 (x)—L>x; es decir, f[ ()]

La funcién inversade f~' es,asuvez f.Por eso se dice, simplemente, que las funciones f y f'son
inversas o reciprocas.

Para calcular la formula de f-1(x) a partir de la férmula de f(x) el proceso es el siguiente:

«_n «__n «__n

19) Escribimos y = f(x) e intercambiamos “x” por “y 292) Despejamos “y

La funcién f-1 siempre cumple: f-1[f(x)] = f[f-1(x)] = x

Ejemplos:.
1) f(x)=5x-7;y=5x—7;x=5y—7; y=(x+7)/5. Se ha obtenido que /" (x)=(x+7)/5

2) Para hallar la inversa de f(x) = L hacemos:

X—3
y = 2 intercambiando x por y % = 2 despejando y Xy —3X=2=>y = 2+ 3X
X—3 y—-3 X
Luego, la funcidn reciproca de f es f1(x) = 2+ 3
X

Las graficas de las funciones f y f-1 son simétricas respecto de la bisectriz del primer
cuadrante, y = x:
v

}:j;g),'—" /]
/
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Actividades resueltas

1) Calcula la funcién reciproca de las siguientes funciones:

a) f(x) =3x-5
Resolucién
y =3x-5 intercambiando x por y »x =3y -5 despejandoy X+ 5 vy f_l(X)
3
b) f(x) = Vx2 -4
Resolucién

. . . 2
y = X2 _4 intercambiando x por y S) = y2 _4 despejando y >X2 :( /yz _4)

x* = y2 4= X2 +4= y2 =Yy — VXl +4 = Hay 2 inversas:fl‘l(x) =Vx°+4 , fz_l(x) = X% +4

2x—1
f(x) =
C) (X) X+2
Resolucion
_ 2Xx—1  intercambiando x por y sy 2y -1 despejando y oxy +2x=2y -1
X+2 y+2
Xy—2y=-2x-1=>x-2)y=-2x-1=>y= —2x—1 = f1(x) = —2x-1
X—2 X —2
d) f(x) =1+ 3.2x-1
Resolucién

y=1+ 3.x1 intercambiando x por y sx=1+32Y1 despejando y 532Vl _y_1

y-1_x-1 y-1\ x—1 B x—1 P x—1
2 =3 :>logz(2 )—1092—3 :>y—logz—3 +1=f (x)—logz—3 +1
e)f(x)=5+1log (x-3)
Resolucion
y =5+|.Og(X—3) intercambiando x por y X=5+|.Og(y—3) despejando y lOg(y—3)=X—5

10°° =y-3=y =10 +3=f1(x) =10 +3
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2) Dadas f(x)=L , g(x) = )(2—1 , calcular:
Xx+1 x5 -9
a) (fog)(x)
Resolucién
1 1 1 1 x> -9
(f o 9)(x) =flg(x)] = = = = =
°9 J gx)+1 x-1 41 X—14x2-9 x24+x-10 x*+x-10
X“ =9 X2 —9 X2 -9
b) (gof)
Resolucién
1 1-x-1 —X —X
f)-1 1 +1 +1 +1
(9 o F)(x) =glf(x)] = =X+ =—X = X = X =
9 ? f(x)? 9 ( 1 jz 1 g 1-9(x+1 1-9(* +2x+1)
— | - 2
x+1 (x+1) (x + 1) (x +1)°
—X
X+1 B —X(x+1)?  =X(x+1) X% =X 3 X% +x
—9x? —18x—8 (-9x° —18x—8)(x+1) -9x*°-18x-8 -9x>—-18x-8 9x°+18x+8
(x +1)°
o) f-1(x)
Resolucién
y = 1 intercambiando x por y _ 1 despejando y >xy+x:1:>xy:1—x:>y:1_X:>f_1(x):
x+1 y+1 X

1 1 1

Resolucién
x—1

x—1

1_ x> —9+4x-1 _x2+x—10
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3) Dadas las funciones f(x) = % ,8(x) =2x+3,hallarfo g, gof ylainversade la funcién f

Resolucién
2 2 2 1 2 4+3x—-9 3x-5
o = = = == == o F)(¥) =glf(x)] =2.f(x) +3=2 3= =
(f o 9)(x) = flg(x)] 903 2133 > x (9 o H)(x) = dlf(x)] () + ol 3 3
y = 2 intercambiando x por y X = 2 despejando y Xy—3x=2=>xy=3x+2=>y= 3X+2 :>f_1(X)= 3x+2
x-3 y—-3
100x-1
X

4) Sean las funciones f(x) =10 g(x) =5+ logx h(x) = sen(2x) - 1.
Calcula:
a) (goH(x)

Resolucién

100x-1

+100x—1 ~105x -1
X X

(g o f)(x) =g[f(x)] =5+logf(x) =5+log 10 x =5

b) f-1(x) y su dominio

Resolucién
100x-1 . 100y-1
y = 10 «x intercambiando x por y sx=10 VY
100y-1
n n _ 100y - 1

Despejamos "y": logx =logl0 Y

= ylogx =100y -1 =1 =100y —ylogx

1=y(100-logx)=>y = =f~1(x). Como 100 -logx =0 < logx =100 < x =2, para

100 —logx

0
que exista f1 debe ser: {X Z 5 Luego, D(f 1) = (0, ) -{2}
X

c) h-1(x) y su dominio

_ _ Resolucién .
y = sen(2x) -1 intercambiando x por y X = sen(2y) _1 despejandoy Y +1 = sen(2y)
arcsen(x+1) =2y = w =y= f1x)

Para que exista f ! debe ser —1<x+1<1—e@mosl . 7 71<y<1-1=-2<x<0=D(f1)=[-2, 0]
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5) Dada f(x) = sen(5x) - 2, hallar f-1 y D(f-1)

Resolucién
y = sen(5x) — 2 MErAmBENdO XY,y sen(5y) — 2—SELUNAOY x4 D~ sen(Sy)
arcsen(x+2) =5y = w Cy =l = %()HZ)

Para que exista f ! debe ser —1<x+2<1—1&@MS2 , 1 2 <yx<1-2=-3<x<-1=D(f1)=[-3 -1]

6) Dada f(x) =arctgi;x , hallar D(f), f-1 y D(f-1)
+ X

Resolucién
Para que exista f debe ser x+1# 0= x#-1=D(f)=R—{-1}
y=arctgl_x intercambiando x por y ,x=arctgl_y despejando y )th:l—y
1+x 1+y 1+y
tgx+ytgx:1—y:>y+ytgx:1—tgx:>y(1+tgx):1—tgx:>y:1_:9X:>f_1(x):1_¥
+ +tgx
T
x % L4k X¢E+kn T 3n
Para que exista 1 debe ser 2 = :>D(f‘1)=R—{§+kn,I+k'n}
tgx = -1 x# " 1k'n
4
1
7) Dada f(x) = ———— , hallar D(f), f-1 y D(f-1)
2senx —1
Resolucién

Para que exista f debe ser 2senx—1# 0 = senx # % =X # g+2kn = D(f) :R—{g+2kn}

1 intercambiando x por y 1 despejando y
2senx—1 2seny -1

»2xseny—x=1

x+1 x+1 1 x+1
seny =—— =y =arcsen—— = f ~(x) =arcsen——
2X 2X

x+1 x+1 X+1+2x
il -1<—= 0<—=+1 0<
Paraqueexistaf‘ldebeser—l£2—£1y2x¢O: 2 yx#0= Z yx#0= 1 22X y x#0
X x+1 4 LAENE DY, Xt-~Xp
2X 2X 2X
31 1 0] |1
0= 1 x+1 ; 1
1 2 y x#0; 3x+1=0<—>x:%;2x=0<—>x:0;1—x:0<—>x=1:> X2+ +/ 0 —Z+++:>D(f_l)=(—00,_?]U[l,oo)
—X X
—<0
2x 1-x
R N B P _|_O_
- A
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8) Dada f(x) = tg(3x + /2), hallar D(f) y f -1
Resolucién

Para que exista f debe ser 3x+g¢g+kn:>3x¢kn:>x¢%:D(f):R—{%ﬂ}

y= tg(3X n g) intercambiando x por y ) = tg(3y n g) despejando y sarctgx = 3y +g

T T
arctgx—— arctgx—E

=gt e =

9) Dada f(x) = —=— , hallar D(F), -1 y D(F-1)
COS X

Resolucién

cos x:0<:>x:g+kn, conk e Z, luego D(f):R—{§+kn, conkeZ}

1 X <>y 1 1 1 1 1
y = >X = = cosy=—=y=arccos — = f~(x) =arccos =
COS X cosy X X X
. 1 X x>1
x =0 Six>0,-1<=<]1——>—x<1<x< <> 1<:>le
X Z —
Para que exista f 1 debe ser 1 .=
-1<=< ) 1 x X< —
X Six<0,-1<=<1——>-x>1>x< sSx<-1
X x<1
Luego, sblo existe f1 para x>1 0 x<-1=D(f 1) = (=0, —1] U [1, )
1
10) Dada f(x) = —————— , hallar D(f), f-1 y D(f-?)
2cosx +1
~ x=2—n+2kn ) 4
2cos x+1=0&cosx=— & 3 ,conkeZ,luegoD(f):R—{—n+2kn,—n+2kn conkeZ}
2 4n 3 3
X =—+2kn
3
! 1
1 Xy 1 X 1-x 1-x .1 1-x
y = X= = 2cosy+l===cosy= =—— = y=arccos— = f " (x) =arccos —
2cos x+1 2cosy+1 X 2 2x 2X 2X
1 x>-1 1
Six>0,-1< _Xsl X I <1-X<2X & 1 & X2>=
x#0 2X ng 3
Para que exista 1 debe ser 1-x .=
—1S2—§1 1 x<-1
X Six<0-1<—2<1—2 5 x>l-x2xe] 1 ox<-1
2x ng

Luego, solo existe £t para x> % 6 x<-1=D(f )= (-, -1] U [%, )
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11) Dada f(x) = arccosXT_3 ,hallar D(f) y -1

Resolucién

Paraqueex'lstafdebeser—lﬁxz1 <14 >—4£x—3£4+—3>—1£x£7:>D(f):[—1,7]

3 X<y >x:arccosyT_3:>cosx:y—_3

y = arccosX =y=4cosx + 3 :>f_1(x) =4cosx + 3 :>D(f‘1) =R

12) Dada f(x) = cos(2x) , hallar f-1 y D(f-1)

arccosx _arccosx

= f1(x)

D(f)=R; y = cos(2x)ﬂ>x =C0s(2y) = 2y =arccos x =y = = D(f‘l) =[-1, 1]

13) Dada f(x) = 3 sen x, hallar f-1 y D(f-1)
Resolucién
D(f)=R; y= 3senx—= Y ,y— 3seny = y =arcsen g = f‘l(x) =arcsen g

Para que exista f1 debe ser -1 < g <le -3<x<3=DF 1) =[-3 3]

14) Dada f(x) = 2cosx + 3,,hallarf-1 y D(f-1)

D(f)=R; y=2cosx + 3 XY =2C0sy + 3 =y =arccos XT_3:>f1(x) =arccos —

Para que exista 1 debe ser —1§XT_3§1<:>—2 <x-3<2e1<x<5=DFf 1) =[-1,5]

15) f(x) = 2tg (x/3) , hallar D(f), f-1 y D(f-1)
Resolucién

La tangente no esta definida cuando el dngulo es g+ km, luego §:g+kn EX= 37“+ 3kn, ke Z=D(f) =R —%H 3kr, ke Z}

y =2tg§—>x Y x =2tg%3 % =arctg g: y =3arctg %: f1(x) = 3arctg g ; D(fH) =R

16) Dada f(x) = sen(5x) - 2, hallar f-1 y D(f-1)
Resolucién

D(f) =R; y =sen(5x) — 2 XY o y- sen(5y) —2=5y =arcsen(x+2) =y = w = f‘l(x) = %M

Para que exista f1 debeser —-1<x+2<1le -3<x<-1= D(f‘l) =[-3, -1]
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17) Dada f(x) = cos(x-4), hallar f-1 y D(f-1)

D(f)=R; y =cos(x—4)ﬂ>x =cos(y —4) =y -4 =arccos X =y =4 +arccos x = f‘l(x) =4 +arccos X

Para que exista f1 debeser —-1<x<1=D(f 1) =[-1,1]

18) Dada f(x) = arcsen(2x - 1) , hallar D(f) y f-1
Resolucién

Para que exista f debe ser —1<2x-1<1 —"1 50<2x<2—2 50<x<1=D(f)=[0, 1]

y=arcsen2x -1)— =Y sy —arcsen2y-1)=senx=2y-1=vy = l+52enx =f1(x)= 1+52enx

19) Dada f(x) = arcsen X ,hallar D(f) y f-1

Resolucién

6X_5_ X < BX-B <X

\%

@ngél
7

IA
g w

X
el x5 = :D(f>=[§,1)
X Six<0, 1< 1 x

X

<>
>—X>6Xx-5>x < X_7(Imposible)
x>1
x=5_xoy >x:arcsenE:>senx:u:ysenx:6y—5:>5:6y—ysenx
y y
5

6 —senx

y =arcsen

5=y(6-senx)=>y= = f1(x)

6 —senx

20) Dada f(x) = tg(2x - m) , hallar D(f) y f-1
Resolucién

La tangente no esta definida cuando el angulo es g+ kr, luego 2x—n = g+kn & 2X= 3—n+ kn o x= 3—n+k?n keZ

3n kn

D(f)=R—{Z+7 keZ};y:tg(ZX—n)ﬂ)x:tg(2y—n):>2y—n:arctgij:m:

> ()

21) Dada f(x) = sen(5x) - 2, hallar f-1 y D(f-1)
Resolucion
>X =sen(5y) -2

intercambiando x por y despejando y

y =sen(5x) -2
Solucion:
arcsen(x+2) =5y =

>X + 2 =sen(5y)
arcsen(x+2) arcsen(x +2)
5

Para que exista f ' debe ser —1<x+2<1—r&@MS2 , 1 2 <yx<1-2=-3<x<-1=D(f1)=[-3 -1]

y=f1(x) =
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22) Dada f(x) =arctgi;x ,hallar D(f), f-1 y D(f-1)
+ X

Resolucién
Para que exista f debe ser x+1# 0= x = -1=D(f) =R —{-1}

y=arctgl_x intercambiando x por y >x=arctgl_y despejando y )thZ]——y
1+x l+y l+y
tgx+ytgx=l—y:>y+ytgx:l—tgx:>y(1+tgx):l—tgx:>y=%:f‘l(x)=%
T
x# 2 ke x¢§+kn T 3n
Para que exista 1 debe ser 2 = :>D(f1)=R—{§+kn,Z+k'n}
tgx = -1 x# 2 1k'n
4
1
23) Dada f(x) = —————— , hallar D(f), f-1 y D(f-1)
2senx — 1
Resolucién

Para que exista f debe ser 2senx -1 # 0 = senx ;t%:x # g+2kn:>D(f) :R—{g+

1 intercambiando x por y 1 despejando y

2senx—1 2seny -1

»2xseny—x=1

x+1 x+1 1 x+1
seny =—— =y =arcsen—— = f ~(x) =arcsen——
2X 2X 2X

2kn}

x+1 x+1 X+1+2x
il —lsz— 032—1 0< 5
Para que exista f * debe ser-1< =<1y 2x#0= 1 X yxz0> X' yx#0= 1 2X yx#0
2 Xl a X2 1<0 XT27X g
2X X 2X
i1 -1 0| |1
0<= 1 41 ; 1
. 2 y X#0; 3x+1:0<—>x=_?;2x:0<—>x:0;1—x:0<—>x:1:>X2—++ 0 |-|Z|+|+|+=Dif 1)=(—OO,_?]U[].,00)
—X X
—=<0
2X 1-x
P N B _|_O_
2X Zf
24) f(x) = tg(3x + m/2) , hallar D(f) y f 1
Resolucion

Para que exista f debe ser 3x+g¢g+kn:>3x¢kn:>x¢k?n:D(f)zR—{k—n}

intercambiando x por y despejando y

y:tg(3x+z) \x:tg(3y+E) >arctgx:3y+E
2 2 2
arctgx—E arctgx—E

N T
y 3 =100 3
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Clasificacion de funciones
Veamos de qué tipo es cada funcidén (lineal, afin, constante, cuadratica, de proporcionalidad inversa,
exponencial, logaritmica o trigonométrica):
a) En la féormula de la funcion, la x esta en el exponente de una potencia — exponencial

.
b) La grafica es » o trigonométrica
—3An X — g T 3 s

c) La grafica es la recta que pasa por el origen y tiene pendiente 3 — lineal
3

d) La graficaes - logaritmica

0{ 6 12 18 24 30 36 42 48 54 60 66

e) La grafica es una recta horizontal — constante
f) La grafica es una pardbola — cuadratica
\

\ 6
\

PDWw 4R Y

g) La grafica es — exponencial

P

1 i
h) La grafica es la recta de pendiente 2 y ordenada en el origen 7 — afin
W

N N

N
U o u o wu
 all

iN

. 7 [ X . . .
i) La grafica es =%= a5 =10 15 20 25 ¢ — de proporcionalidad inversa

'd

o

N N B

j) la formula es del tipo f(x) = E ,siendok #0 — de proporcionalidad inversa
X

k) la gréfica es - trigonométrica

-1 -0.5 0.5 1

1) La formula viene dada por un polinomio de 22 grado — cuadratica
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